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MAOHMATIKA
I'" AYKEIOY KATEYOYNEHE
©EMA 1o
a) 'Eoto n cuvépmoen £, n onofa eivar cvvexig oto Sisompa [a,f] pe  f{a) # f(B) .
Na anodeifete 611 yia k@be apiBpd n perald tov fla) xar f(B) vadpye: évag,

tovAdiotov apiBuds xe€ (a,B), hote f(xo) = .
MONAAEE 5

B) ‘Eoto o1 apipoi o, B, A€ IR pe a<p xan n napayeyioym oto IR cuvapmon f.
Na yapaxmpioete wg I (cwotd) 1| A (Mabog) g napaxdre npotdoe:
1)  Avyamy fogde 1o Bedpnua tov Rolle oto Sidompa [a,B], to1en
YPaQIi| ™G mapactacn £xer o' £va TovAdoTov onueio g opiovna
EQUITTOUEVT).
i) Yrbpyouvxi, x3 € [a,f] pe f(x) < f(x) < f(x2), yia xGBe
xe [a,B). 1',: o R | 3
i) Av f{a)- ftﬂ)‘b‘o ‘fétsn szv éxer piLa 010 ().

V) loge: (I f(x)dx) ='fm

v) [A-f(x)dx=\- }ffx)dx.‘mxdﬁexev

-

.' ,z MONAAEZL 2X5=10

e

Y) Atvovra o1 pryadwkol zy , z2 # 0‘ m’é&mpﬁ, B o1 eix6veg Toug 010 pryadixd

’ J

eninedo. Na anodeifete 6 ‘\“_— L

s
~ - pr - \

\-

-

i) Hefiowon z-z =z-2z,§ mfploﬁ\vet mv pecokadeto Tov
svbuypappov Tpruarog AB. >

-

e 3 MONAAEZ 2
ii) Av z; = i-z) 10 tpiywvo OAB eivan opﬁvidww KOl LOOOKEAEG
( O eivar ) apyn) Tov agévov ).
MONAAEZ 3
d) Na arodéilete 6T, av ma cvvapmon f eivan apayoyioyn o' éva onpsio xgTov
nediov opropod g, Tote sivar xau cvvexric oTo onueio avtd.
MONAAEEZ §
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©OEMA 20
Aiveta n rapaywyiown cuv@pmon f: R — R, yia myv onoia woydovv :
!:%f(x):-}-oo ’ !_.l.l"!'-l'f(X)=—°° Kat

f'x)=_ 2 naxtbexeR, pe f(0)=1.
l+ef(x)
a) Na arnodei&ete étin f:
i) slvar ywoing ab§ovoa oto IR xat va Bpeite 10 ohvoro Tipdv mg.

MONAAEZ 3
il) otépel ta Kolla kétw oto IR.
MONAAEZX 2
iii) £xer povaduch) pila mv x =0.
MONAAEZ 2
B) Na anodeifete 6T _ b
i) e fix)+e (‘)‘-2\84;} ‘:mk'&ﬂe xe R.
L .\ MONAAEE 4
i) H f avniotpépetan m;t va opwp'é tr|v avtioTpoQn e,
MONAAEE 2
iii) Ot ypagikéc RapacTaoES TV, t‘jci:li'tE ) &youv ko] epartopévy o apyi
tov afovov. l,’,,»/,.-\
¥ % MONAAEE 4
y)i) Na ppeite mv mhéya achprtam ﬁlcxﬁwim mpdmms Crmg
ovvépmong f, oto — oo.
,»;21‘ MONAAES 4
ii) Na anodeifete ot Cr dev &xer mhéya aoﬁ;urr‘aih]’qm 400
. MONAAEZ 4
©EMA 3o

Aivetau o pyadikdc z #-2i ka1 Oewpodpe tov  f(z) = 2z
z+2i

"Eotw p 1o pérpo xon O éva dpropa tov pryadikod z+2i.

i) Bpeite ig ovvtetaypéveg mg swdvag A Tov pryadikod zp oto pryadikd eninedo,
v Tov onoio wyver flzg) = 3+ 1.
MONAAEZ 3
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ii) Na Bpeite cuvapmioet Tov p xat 0 , To pétpo xot éva Opropa Tov pryadikon
f(z) - 2.

MONAAEZ
iii) Av f(z)-2 =2, va anodeifete om n ewbéva M tov z 010 pryadikd eninedo

avijket og x0kAo ¢, Tov omoiov va Ppeite 1o xévrpo ko v akriva.
MONAAEZ

iv) Av Arg (f(z)-2)= T , va anodeiete on n ewcdva M 1ov z oto pryadikd erined
4

avikel o€ wd nuevbeia €.
MONAAEZ
v) Na arodeiete ot to onueio A avijkel otov xOxAo ¢ xat oty nuevdeia €.
MONAAEZ
OEMA 4.

k:us f(x)=—— xaéotwotF,G pe
> 7 1+x?

Afverar n ouvépmon f: K-w

.
v
o -3

Fox) =" £t 6o <] fgidt x>0

-

Na anodeifete 6T “<agil )

Ve

@) i) Eivm f( 1]=f(x) naxade X€R... MONAAEE2
X L Vs A

ii) _ ; <f'(x)<1 Y@ x@0e ‘x‘e_'_R’:.:,'N!ONAAEE 6

-
4" b B
. Cih
L Py

B) T'a Tovg mpaypankodg apibpobs a, B e 0 < a < Bagibin
1) (1.5 Qe
f[-B-)— f(;) SB-0- MONAAEE 4

) O tmog mg ovvépmong g pe g(x) =F(x) +G(x), x>0
sivar g(x) =Inx+1, x>0 MONAAEZE 4
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&) Av n ouvpmon h eivar cuvepic ota onueia x,=0, xpg Kat

h(x) = F(ep(x)) + G(op(x)) pe 0<x <g ’
161¢, eivan otabeph| oo Sidompa A = [0’ %] Na Bpedei n ryf g h.
MONAAEZX §

g) To epuPaddv tov ywpiov mov opiletn and TIC YPUPIKES MAPACTACE TOV

1
ocvvaptioenv f'(x), h(x) ko mv evbeia x=1 givan ico pe 2

MONAAEZ 4

http://www.epil.gr
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ENAAAAKTIKEY EKAOXEEX OEMATON

OEMA 20 (napaidayn 2)
Aiveta n napayoyioym cuvapmon f: IR — R, yia myv oxoia wydovv :

limf(x)=+0 !imf(x):—u Kat

A=t b

, 2 “(0V=
f'(x)= = ye kaOe x€ R, pe f'(0)=1.
1+e'™*

a) Na anodeifere 6nin f
1) slvar ywmoiag adéovon oto IR xa va Bpeite 10 ohvoro Tipdv g,

MONAAEZ 3
ii) &xer povaducr pila mv x =0.
MONAAEE 2
B) Na anodeifete o toz:@a‘.!(x) + ef(x)= 2x+1 ,naxdfe X€ IR.
4”8 % MONAAEZ 4

. ¢

M) Na Ppeie my Gy olpatim ms ypaguis xupdotacng Crmg

-

ovvapmong f, oto -5

LY

-

3
4

LI T

& MONAAEZ 4
ii) Na arodeiere onn Cy Beﬁéx'eiaﬂmu achpuntm™) oto + 0
4 MONAAEE 4
8) Na iver o mivaxag petaBohby mg £ kay@péxedn ypaguc g rapiotaon.
L @ 3 MONAAES 8
OEMA 4.( napaddayii 2)

o L

oE)= I.: f(t)dt. G(x)= J;‘ ft(: Dit, x>0 ¢

Na anodeiere 6t
a) i) Eiva f(l)zf(x) naxade xe R. MONAAEZX 2
X
iiii) f'(x)<1 yaxabe xe R. MONAAEZ 6
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B) IN'a na x@de x>0 wyder:
f(l)-r[L]s X —nux MONAAEE 4
x nux
¥) O tomog mg cuvapmong g pe g(x) = F(x)+G(x), x>0
givan g(x)=Inx+1, x>0 MONAAEZ 4

8) Houvapmonhpe  h(x) = F(ep(x)) + G(op(x))
givan otadepii oto Sidompa A= [o, ’2‘ ) Na Bpedei n i g h.
MONAAES. §

g) To epPfaddv tov ywpiov mov opilerar and mg ypagikés mapa-ordoel TOV

ovvaptioeav f '(x), h(x) ko v evbeia x=1 eivon {oo pe % ;

,/' ;’*.\\ MONAAEZ 4
OEMA 4. (ropaddayi3) »
Atvetar n cuvapmon f: R ?-)‘R ;.u-; f‘(x)-- - xat éotw oL F, G pe
1+ x

F = [F0dt. Gx) = If@dt %50

pp——

Na arodeifete 6 A antt” 4
a) i) Eiva f[l ] f(x) Yo k@b x-EJR*‘
x

5
’

l

N
’ 2
b ]

L N r

L -

. MONAAEZ 2

ii) - ; <f(x)<1 naxdde xeR. 00
_aP MONAAEZX 6
B) 't tovg mpaypamixots apibpods a, B e 0 < a'E B iagber,

(1)

MONAAEZ 4
¥) O tbmog g ovvapmeng g pe g(x) =F(x) +G(x), x>0
givar g(x)=Inx, x>0
MONAAEZ 4
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8) i) To euPaddv tov ywpiov mov opiletar and ™ ypagiki tapdotacn mg
ovv@pmong f (x) tov GEova x'x xm 115 evBeieg x=1 ka1 x=¢ eivan {oo pe

! 1
In \;,.1 t+e
v 2
MONAAEZ 5
« 1 1+¢
» =1-In./
i) J t(1+1%) V 2
MONAAEZ 4
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